Dolnoslaskie Mecze Matematyczne 2021 /22
Mecz 2 (SP 4-6, runda eliminacyjna)

1. Jaka cyfra pojawi sie na 2022. miejscu liczby, ktora powstala po napisaniu jednym ciagiem
wszystkich liczb naturalnych, tj. liczby 1234567891011121314...7

2. Daria z bLukaszem znowu wyruszyli na przygode. Tym razem chca odnalezé zaginiony skarb
goblinow. Niestety juz w pierwszej jaskini, ktora odwiedzili, zostali zatrzymani przez goblina.
Ten powiedzial, ze albo rozwiaza (poprawnie) jego zagadke i beda mogli przejsé dalej, albo
ugotuje z nich obiad. Chcac nie chcac, nasi bohaterowie zgodzili si¢ na propozycje. Ten kazat im
odmierzy¢ 15 minut, majac do dyspozycji dwie klepsydry - 11-minutowa i 7-minutowa. W jaki
sposob Fukasz i Daria musza odmierzy¢ czas, aby uniknaé zostania zjedzonymi przez goblina?

Jaka jest ostatnia cyfra liczby 220227

4. W ogrodku 5 kotéw poluje na 4 ptaki. Sytuacje obserwuje pewna liczba pséw. Gdyby psy
zmienity sie w ptaki, a ptaki w psy, liczba nég nie zmienitaby sie. Ile noég maja wszystkie
zwierzeta w sumie?

5. Dziewieé¢ lat temu, wiek syna byl trzykrotnie mniejszy od wieku matki. Za dwa lata matka
bedzie mie¢ wiek dwukrotnie wiekszy od syna. Ile lat razem maja matka i syn obecnie?

6. Piotrek przychodzi na plac zabaw codziennie, Grzesiu co 2 dni, Krzysiu co 3 dni, Szymon co 4
dni, Jasiu co 5 dni, Darek co 6 dni. W Dzieri Dziecka spotkali sie na placu zabaw wszyscy. Czy
spotkaja sie w tym samym gronie w nadchodzace wakacje?

7. Czy wsrod dowolnych trzech liczb naturalnych istnieja dwie takie, ktérych suma bedzie liczba
parzysta?

8. Ile wynosi suma pol wszystkich trojkatow (o czarnych bokach) widocznych na rysunku?
Wskazowka: policz, ile doktadnie jest trojkatow.

h=Y cm

5cm 5cm 5cm

9. Jakie 4 cyfry nalezy usunacé z liczby 24819357 aby otrzymana liczba 4 cyfrowa byta najmniejsza?

10. Jakie cyfry nalezy wstawi¢ w miejsca kropek e @ @ 9 aby otrzymana liczba byta sze$cianem liczby
naturalnej?

Prosimy nie udostepniaé¢ nikomu zadan przed oficjalna ich publikacja na stronie konkursu.
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Mecz 2 - rozwiazania (SP 4-6, runda eliminacyjna)
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Pierwsze 10 miejsc zajmuja liczby jednocyfrowe, dalej dwucyfrowe 180 miejsc. Zostaje nam 2022-
189=1833 miejsc na ktorych zmiesci sie doktadnie 611 liczb. Ostatnia z nich bedzie 711, czyli
na 2022 miejscu bedzie cyfra 1. Za bledy obliczeniowe z dobrym rozumowaniem odejmujemy 2
punkty, za wypisanie liczb zeby dostaé 2022 cyfr dajemy 4 punkty i czekolade za wytrwatosé.

Odwracamy naraz obie klepsydry. Po 7 minutach mniejsza klepsydra przesypie caly piasek,
natomiast w tej duzej pozostanie piasku na 4 minuty do przesypania. Odwracamy mniejsza
klepsydre, wicksza pozostawiamy bez zmian. Po uptywie 4 minut w mniejszej klepsydrze zostato
piasku na 3 minuty, natomiast w wiekszej caly piasek sie przesypal. Gdy juz nie bedzie piasku
w duzej klepsydrze, odwracamy mata klepsydre i czekamy na przesypanie piasku. Tak odmie-
rzyliSmy 15 minut. Za dobre rozumowanie dajemy 8 punktow; za dobre rozumowanie + dobry
wynik 10 punktow.

Podnoszac 2 do poszczegdlnych poteg dostajemy 28 = 2, 22 =4, 23 =8, 2¢ = 16, 2° = 32, mamy

wiec ciag cyfr jednosci 2,4,8,6 ktory bedzie sie powtarza¢. Ponadto, % = 505.5, czyli ostatnia

cyfra bedzie 4. Za bledy obliczeniowe odejmujemy 2 punkty.

Ptaki i koty przed zamiang mialy 2048 = 28 nog, a po zamianie (juz jako koty i psy) 20416 = 36.
Zyskaly wiec w sumie osiem nog. Kazdy pies, gdy zamienial sie w ptaka, tracit dwie nogi. By
liczba no6g nie zmienita sie, w ogrodzie musialy by¢ wiec cztery psy. Zatem liczba wszystkich
nog to 28 + 16 = 44. Za bledy obliczeniowe odejmujemy 2 punkty.

Niech x oznacza wiek syna obecnie. Wtedy wiek matki obecnie zapisujemy jako 3(xz — 9) + 9.
Zalezno$é opisujaca wiek matki i syna za 2 lata mozna opisa¢ za pomoca rownania

3z —9)+9+2=2(x+2).

Wtedy, rozwiazujac to rownanie, otrzymujemy, ze syn obecnie ma 20 lat, matka - 42 lat, czyli
razem - 62 lat. Za btedy obliczeniowe odeymujemy 2 punkty.

Najmniejsza wspo6lna wielokrotnoscia tych liczb jest 60. Data kolejnego wspdlnego spotkania
wypadnie 60 dni po 1.06, czyli pod koniec lipca. Za bledy obliczeniowe odejmujemy 2 punkty, za
liczenie na palcach zabieramy 5 punktow.

Wiérod 3 liczb istnieja co najmniej 2 o takiej samej parzystosci, ich suma musi by¢ wtedy liczba
parzysta.

Mamy trzy trojkaty o podstawie réwnej 5, dwa trojkaty o podstawie 10 i jeden tréjkat o podstawie
rownej 15. Wysokosé w kazdym z przypadkéw jest taka sama i wynosi 4. Zatem, szukana suma

pol wynosi
5-4 10-4 15-4
3-T—|—2-T+1-T:30+40+30:100.

Za policzenie pola jednego trojkqgta dajemy 1 punkt, 2 trojkgtow- 2 punkty, 3 trojkatow- 4 punkty,
4 trojkgtow- 6 punktow, 5 trojkgtow-8 punktow, 6 trojkgtow-10 punktow. Za btedy obliczeniowe
odeymujemy 2 punkty, ale nie schodzimy ponizej 0.

Nalezy usuna¢ 2,4,8 (aby z przodu byta 1) oraz 9 (bo 9>3). Za dobre rozwigzanie z uzasadnieniem
dajemy 10 punktow, za dobry wynik bez uzasadnienia 3 punkty.

Prosimy nie udostepniaé¢ nikomu zadan przed oficjalna ich publikacja na stronie konkursu.




10.

Liczba ta bedzie 6859. Wiemy, ze liczba, ktora podnosimy do 3 potegi, ma cyfre jednosci 9. Wiec
musimy sprawdzi¢ po kolei mozliwosci. 92 = 729 za malo cyfr. 293 = 24389 za duzo cyfr. Zostaje
nam wiec 19° = 6859. Za btedy obliczeniowe odejmujemy 2 punkty.Za sprawdzenie wszystkich
liczb odeymujemy 5 punktow.

Prosimy nie udostepniaé¢ nikomu zadan przed oficjalna ich publikacja na stronie konkursu.




