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Dolnoslaskie Mecze Matematyczne 2021 /22

Mecz 3 (SP 4-6, runda eliminacyjna)

Po podzieleniu 90 i 100 przez pewna liczbe otrzymujemy reszty odpowiednio 18 i 4. Przez jaka liczbe dzielono?

Mama potozyla na stole jabtka i poprosita swoje dzieci, aby kazde wzielo jedng trzecia jablek znajdujacych sie na
stole. Dzieci po kolei podeszty do stotu i wykonaty polecenie mamy. Ile jabtek mama zostawita na stole, skoro
trzecie dziecko wzieto cztery jabtka?

W szkole jest 20 klas, a w nich 610 uczniéw. Ilu co najmniej uczniéw liczy najliczniejsza klasa?
Wiadomo, ze liczby naturalne dodatnie A i B spelniaja rownosé:

7-A=13-B
Czy liczba A + B jest ztozona?

Dany jest ciag liczb:
10,8,11,9,12,10,13...

Oblicz 101. wyraz tego ciagu.

Wyznacz dtugosé boku kwadratu ABC D, jezeli wiemy, ze pole kwadratu AETH wynosi 100, a pole prostokata
EBFT jest rowne 30.
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Droga Ani z domu do szkolty ma pieé¢ kilometréw i biegnie przez gorke. Ania pokonuje ja rowerem z predkoscia
IOkTm, droge powrotna zas z predkoscia 30%“. Jaka jest $rednia predko$¢ Ani na trasie dom-szkota-dom?

Aneta, Basia, Cyryl i Damian chcg sie przeprawi¢ przez Rzeke Bolesci. Na brzegu widza t6dke, w ktorej niestety
sg dostepne tylko dwa miejsca. Dodatkowo Aneta jako jedyna potrafi sterowaé t6dka. Wiemy, ze Basia nie odzywa
sie do Cyryla, a Cyryl do Damiana, wiec pozostawienie ich samych na brzegu jest niemozliwe. W jaki sposob
mogga przeprawic sie przez rzeke bez uszczerbku na zdrowiu?

Jaka liczba spelnia rownanie
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Jaka jest cyfra milionéw w liczbie, ktora jest iloczynem kolejnych liczb naturalnych od 1 do 20227

Prosimy nie udostepnia¢ nikomu zadan przed oficjalng ich publikacja na stronie konkursu.




Dolnoélqskje
i M@
L Y

Dolnoslaskie Mecze Matematyczne 2021 /22

Mecz 3 - rozwiazania (SP 4-6, runda eliminacyjna)

Niech k bedzie liczba, przez ktéra dzielono. Mozemy zapisa¢ 100=k-m+4,90 = k-n+18, czyli k-m = 96, k-n = 72.
Wspoélnym dzielnikiem 72 i 96 wiekszym niz 18 jest 24.

Jabtek bylo 27. Zacznijmy od koiica.

Ostatni wzial 4, co jest trzecia czescia tego, co zostawil drugi. Stad trzeci zobaczyt 12 jabtek na stole.

(Jezeli uczen doszedt do tego momentu i dalej albo nie rozwigzal, albo popelnit znaczqce bledy uniemozliwiajgce
rozwigzanie zadania, otrzymugje za zadanie 3 pkt.

Poniewaz drugi zostawit 12 jablek, wiec wszystkich jablek w momencie jego przyjscia byto 12 - % = 18. Stad on
wziatl 6 jablek.

(Jezeli uczen zapisal, ile jabtek byto w chwili, gdy do stotu podeszto drugie dziecko i dalej albo nie rozwigzat, albo
popelnit znaczqee bledy uniemozliwiajgce rozwigzanie zadania, otrzymuje za zadanie 7 pkt.)

Wreszcie, jezeli drugie dziecko zobaczyto 18 jablek, to oznacza, ze tyle jablek zostawilo pierwsze dziecko. Zatem
dziecko to, przed wzieciem swojej czesci jabtek, widzialo na stole 18 - % = 27 jablek.

(Za kompletne rozumowanie uczer otrzymuge 10 pkt. Za poprawne rozpatrzenie tylko ostatniego i drugiego dziecka

uczen otrzymuge 7 pkt. Za poprawne rozpatrzenie tylko ostatniego dziecka uczen otrzymuje 4 pkt.)

Gdyby w kazdej klasie bylo co najwyzej 30 ucznidow to w catej szkole bytoby ich tylko 600, z kolei nie jest mozliwym,
by w kazdej klasie byto po 31 uczniéow, wiec w najliczniejszej klasie (klasach) musi by¢ co najmniej 31 uczniow.

Z podanej réwnosci wynika:

13(A+B)=13-A+13-B=13-A+7-A=20-A
Czyli A 4+ B jest liczbg ztozona. Za utozZenie réwnania, ktdre doprowadzi do rozwigzania, dajemy 7 punktow; za
btad przy przeksztatcaniu zabieramy 2 punkty.

Bedzie to liczba 60. Ciag rozdzielamy na dwa podciagi — jeden utworzony z wyrazéw na miejscach parzystych,
drugi powstaly z wyrazéw z miejsc nieparzystych. Rozpatrujemy drugi z nich, oznaczmy go a,. Wiemy, ze 101.
wyrazem wyjsciowego ciagu bedzie as1 (bo [%1 = 51). Stad na n-tym miejscu mamy liczbe postaci n + 9, czyli
a51:51+9=60

Skoro pole kwadratu AETH wynosi 100, to jego bok ma 10 (|AE| = |EI| = 10). Stad korzystajac z pola prostokata
EBFI otrzymujemy, ze odcinek |EB| = 33 = 3. Zatem dlugos¢ boku |[AB| =10 + 3 = 13.

(brak rozwigzania/bledne rozumowanie - 0 pkt.; wyznaczenie dlugosci boku kwadratu AEIH - 4 pkt.; wyznaczenie
dtugosci [EB/ - 2 pkt.; wyznaczenie dtugosci boku catego kwadratu - 4 pkt.)

Droga do szkoly zajmuje jej 30 minut, a droga powrotna zajmuje 10 minut. Zatem w sumie pokonuje ona 10 km
w 40 minut, czyli 15 km w godzine. Za odpowiedz 20 km/h nie przyznajemy punktow.

W kazdym momencie Aneta musi pozostawaé¢ w todce. Plyna¢ mozna w nastepujacy sposoéb: przeprawiamy Cy-
ryla, wracamy, pltyniemy z Basia, wracamy z Cyrylem; zostawiamy Cyryla, zabieramy Damiana, wracamy bez
pasazera po Cyryla.

Prosimy nie udostepnia¢ nikomu zadan przed oficjalng ich publikacja na stronie konkursu.
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Za poprawne rozwigzanie bez btedow obliczeniowych dajemy 10 punktow, za kazdy btad obliczeniowy odejmujemy

2 punkty, ale nie schodzimy ponizej 0.

10. 0. Zauwazmy, ze ,po drodze” mnozymy przez 1000 i 2000.

Prosimy nie udostepnia¢ nikomu zadan przed oficjalng ich publikacja na stronie konkursu.




