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Mecz 3 (SP 7-8, runda eliminacyjna)

10.

Jaka jest najmniejsza liczba naturalna, ktorej suma cyfr jest rowna 20237

W roztworze soli znajdowalo sie 80% wody. Po pewnym czasie troche wody wyparowalo i masa calego
roztworu zmniejszyla sie czterokrotnie. Ile procent wody znajduje sie obecnie w roztworze?

Czy suma pieciu kolejnych liczb naturalnych moze byé liczbg pierwsza?

W trojkacie rownoramiennym ABC o podstawie AB poprowadzono dwusieczng z kata przy wierzchotku
A, ktora przeciela odcinek |BC| w punkcie D. Kat CAD ma miare «. Jaka miare ma kat ADC?

Kasia na urodziny dostata pienigdze od mamy, taty i babci. Od mamy dostata 100 zt, od taty potowe
kwoty, ktora dostata od mamy i babci, a od babci jedna trzecia kwoty, ktéra dostala od mamy i taty.
Ile pieniedzy razem dostata Kasia?

Zegar Scienny babci Wojtka Spieszy sie 1 minute na godzine, a jej budzik sp6znia sie 3 minuty na godzine.
Wojtek wezoraj nastawil zegar i budzik na wtasciwg godzine. Gdy dzisiaj rano Wojtek chciat sprawdzié
godzine, okazalo sig, ze zegar pokazuje godzine 7:00, a budzik godzine 6:00. O ktérej godzinie Wojtek
nakrecil zegar i budzik?

W zawodach lekkoatletycznych wystartowalo 39 zawodnikow (kazdy bral udzial w przynajmniej jednej
konkurencji). W biegu na 100m wzigto udzial 27 oséb, w skoku w dal - 25 0sob, a w rzucie piteczka
palantowa - 26 osob. Niektorzy startowali w dwoch albo nawet trzech konkurencjach. Zawodnikow,
ktorzy startowali jednoczesnie w biegu i skoku byto 18, tych, ktorzy startowali i w skoku, i rzucie - 15,
a tych, ktorzy brali udzial i w biegu, i rzucie - 16. Ile os6b startowato tylko w jednej konkurencji?

7 wierzchotka kata prostego trojkata prostokatnego ABC poprowadzono wysokosé CD, ktora podzielita
przeciwprostokatng AB na odcinki o dtugosciach 16 cm i 9 cm. Oblicz pole trojkata ABC.

Pewien graniastostup ma dwa razy wiecej wierzchotkéw niz pewien ostrostup. Ktory z tych wieloscianow
moze mieé¢ wiecej $cian i o ile?
Pociag dtugosci 600 m jechat z predkoscia 48kTm i mial przed soba tunel. Od momentu wjechania poczatku

lokomotywy do tunelu do chwili, w ktérej koniec ostatniego wagonu opuscit tunel, uptyneto 2,5 minuty.
Jaka byla dtugosé tunelu?

Prosimy nie udostepnia¢ nikomu zadari przed oficjalng ich publikacja na stronie konkursu.
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Zeby znalez¢ najmniejsza liczbe, chcemy zminimalizowaé liczbe jej cyfr. Stad wniosek, ze liczba powinna
sie sktada¢ z jak najwiekszej liczby dziewiatek. 2023 : 9 = 224r.7, wiec nasza liczba moze sie skladaé z
224 dziewiatek i jednej siodemki. Zeby stworzy¢ jak najmniejsza liczbe siodemke ktadziemy jako pierwsza
cyfre. Jakiekolwiek modyfikacje, czyli np zamienienie jednej dziewiatki na ¢semke, sprawia, ze siddemke
rowniez bedziemy musieli zamieni¢ na 6semke. Uzycie mniejszej cyfry niz siedem zmuszatoby nas do
uzycia wiecej niz 225 cyfr, wiec automatycznie powstala liczba bytaby wicksza. Zatem najmniejsza liczba
bedzie 79999999. ..999999, gdzie dziewiatek bedzie 224.

60% Oznaczmy poczatkowa mase roztworu jako x. Wtedy w roztworze byto 0.9z wody i 0.1z soli. Po
odparowaniu catego roztworu zostanie 0.25x. Wtedy 0.1z soli bedzie stanowito 09'215”; = 0.4. Soli jest 40%,
wiec wody 60%.

Nie. Oznaczmy pie¢ kolejnych liczb naturalnych jako n,n+1,n+2,n+3,n+4, n € N. Wtedy ich suma
wynosin+n+14+n+2+n+3+n+4=>5n+10=5(n+ 2). Zatem suma ta jest zawsze podzielna
przez b, czyli nie moze by¢ liczba pierwsza.

Kat CAD ma miare «, zatem kat BAD rowniez. Poniewaz trojkat jest réwnoramienny, wie¢c ZCAB =
/ABC = 2a. Zatem /ZACB = 180° — 4. Dalej ZADC =180° — /DCA — ZCAD = 3a.

Kasia dostata 240 zt. Oznaczmy jako m,t,b kwoty, ktore Kasia dostata kolejno od mamy, taty i
babci. Dostajemy rownania: b = %(t +m), t = %(b + m). Rozwiazujemy uklad rownan i otrzymujemy,
ze 4m = 5t. Podstawiamy m = 100, wiec ¢ = 80. Stad b = 1(¢ +m) = (100 + 80) = 60. Zatem lacznie
Kasia dostata 100z + 80z + 60z = 240z.

O godzinie 15.45. Budzik spdznia sie 3 minuty na godzing, a zegar Scienny spieszy sie¢ o minute,
wiec lacznie zegar jest 4 minuty na godzine do przodu w stosunku do budzika. Skoro réznica miedzy
pokazywanymi godzinami to jedna godzina, to znaczy, ze mineto 15 godzin od nakrecenia zegaréw.
Skoro zegar $cienny spieszy sie minute na godzine, to po 15 godzinach jest 15 minut do przodu, czyli w
rzeczywistosci jest 6.45. 15 godzin temu byta 15.45.

10 os6b. Policzmy, ile 0s6b startowato w biegu lub skoku w dal. Byto ich 27 + 25 — 18 = 34. Oznacza
to, ze pozostate 5 oséb startowalo tylko w rzucie piteczka. Analogicznie liczymy, ze oséb startujacych
tylko w skoku w dal byto 39 — (27 4 26 — 16) = 2, a tylko w biegu 39 — (254 26 — 15) = 3. Czyli lacznie
5+ 2+ 3 = 10 osdb startuje tylko w jednej konkurencji.

150cm?. Niech |[AD| = 9 cm, |DB| = 16 cm. Oznaczmy |BC| = a, |AC| = b, |CD| = h. Z twierdzenia
Pitagorasa mamy: a?+h? = 162, b2 4+-h? = 92, a® +b% = 252. Po rozwigzaniu ukladu réwnan otrzymujemy
h =12 Stad liczymy pole P = ¥ = 150.

Graniastostup ma o dwie $ciany wiecej. Oznaczmy liczbe wierzchotkéw ostrostupa jako z, a gra-
niastostupa jako 2x. Wtedy ostrostup ma w podstawie wielokat o x — 1 wierzchotkach, zatem ostrostup
ten ma x $cian. Graniastostup ma za to w podstawie wielokat o x wierzchotkach, czyli x + 2 §cian. Stad
graniastostup zawsze ma o dwie Sciany wiecej niz ostrostup.

1400m. Oznaczmy dlugosé tunelu jako x. Zeby caly pociag minal tunel, poczatek lokomotywy musi
przeby¢ droge x 4+ 600 metréw. Zamieniamy jednostki predkosci v = 481%m = 800+ . Obliczamy drogg
przebyta w ciggu 2,5 minuty s = v * t = 800 % 2.5 = 2000 metrow. Stad x 4+ 600 = 2000, czyli x = 1400
metrow.

Prosimy nie udostepnia¢ nikomu zadari przed oficjalng ich publikacja na stronie konkursu.




