8. Iranska Olimpiada Geometryczna

Poziom podstawowy
5 listopada 2021

Upublicznianie ponizszych tresci jest zabronione do momentu udostepnienia ich na
oficjalnej stronie olimpiady: igo-official.com

Zadanie 1. Zlozy¢ ponizsze cztery wielokaty w jedna figure, ktora bedzie mialta przynajmniej
dwie osie symetrii. Narysowaé¢ otrzymang figure i zaznaczy¢ linie podziatu na figury sktadowe
(liniami ciaglymi) i osie symetrii (liniami przerywanymi).
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Zadanie 2. Na bokach AB, BC, C'D, DA kwadratu ABC' D leza punkty, odpowiednio, K, L, M, N,
w taki sposdb, ze pole czworokata K LM N jest réwne potowie pola kwadratu ABC' D. Wykazac,
ze pewna przekatna czworokata K LM N jest réwnolegta do pewnego boku kwadratu ABCD.

Zadanie 3. Sercem nazwiemy ksztalt ztozony z potokregdéw o srednicach AB, BC' i C'A, gdzie
B jest srodkiem odcinka AC; jak na ponizszym rysunku. Dane jest serce w. Nazwijmy pare
punktow (P, P") polowigcg, jesli lezg one na w i dzielg jego obwdd na dwie czesci réwnej dtugosci.
Przypu$émy, ze pary (P, P’) oraz (Q, Q') sa polowiace. Styczne do w w punktach P, P', Q, @
wyznaczaja czworokat wypukty XY ZT. Okazalto sie, ze czworokat XY ZT da sie wpisa¢ w okrag.
Wyznaczy¢ kat miedzy prostymi PP’ oraz QQ)'.



https://igo-official.com/

Zadanie 4. Dany jest trapez rownoramienny ABC'D o podstawach AB i C'D. Na boku C'D leza
takie punkty F, I, ze E lezy pomiedzy D a F, oraz DE = CF. Niech X bedzie odbiciem E
wzgledem AD, za$ Y odbiciem C' wzgledem AF'. Udowodnié, ze okregi opisane na trojkatach
ADF oraz BXY maja ten sam $rodek.

Zadanie 5. Punkty Ay, A, ..., As1 leza na ptaszczyznie, przy czym zadne trzy z nich nie sg
wspotliniowe, a takze

4A1A2A3 + 4A2A3A4 + ...+ 4A2021A1A2 = 3600,

przy czym jako kat ZA; 1 A;A; 1 rozumiemy ten mniejszy od 180° (gdzie i = 1, 2, ..., 2021, oraz
przyjmujemy Ay = Agger 1 Agge = A1). Wykazaé, ze mozemy wybraé pewna liczbe tych katéw
tak, by sumowaty si¢ do 90°.

Czas trwania konkursu: 4 godziny.
Za kazde zadanie mozna uzyska¢ maksymalnie 8 punktéw.



