9. Iranska Olimpiada Geometryczna

Poziom podstawowy
14 pazdziernika 2022

Upublicznianie ponizszych tresci jest zabronione do momentu udostepnienia ich na
oficjalnej stronie olimpiady: igo-official.com.

Zadanie 1. Znalez¢ katy pigciokata ABC D E przedstawionego na rysunku ponizej.
¢

Zadanie 2. Dany jest trapez réwnoramienny ABCD o podstawach AB i C'D. Punkty E oraz
F' leza, odpowiednio, na bokach BC' i AD, a punkty M, N na odcinku EF w taki sposob,
ze DFF = BE i FM = NFE. Niech K bedzie rzutem prostokatnym M na AB, zas L rzutem
prostokatnym N na C'D. Udowodnié¢, ze czworokat EK F'L jest rownolegtobokiem.

Zadanie 3. W pieciokacie wypuklym ABCDE zachodza zaleznosci AB = BC = CD oraz
/BDE = /EAC = 30°. Wyznaczy¢ wszystkie mozliwe wartosci kata ZBEC.

Zadanie 4. Punkt D lezy na boku BC' trojkata ABC w taki sposéb, ze prosta AD jest dwusieczna
kata BAC'. Okregi wpisane w trojkaty ABC' oraz AC'D sa styczne zewnetrznie. Udowodnié, ze
ZABC > 120°. (Uwaga: okrag wpisany w tréjkat to taki okrag, ktéry jest styczny do wszystkich
trzech bokéw trojkata.)

Zadanie 5. a) Rozstrzygnaé¢, czy na plaszczyznie istnieja takie cztery trojkaty réwnoboczne, ze
kazde dwa z nich maja dokladnie jeden wspdlny wierzchotek, i kazdy punkt plaszczyzny lezy na
obwodzie co najwyzej dwoch z nich.

b) Rozstrzygnaé, czy na plaszczyzZnie istnieja takie cztery kwadraty, ze kazde dwa z nich maja
doktadnie jeden wspoélny wierzchotek, i kazdy punkt ptaszczyzny lezy na obwodzie co najwyzej
dwoch z nich. (Uwaga: w obu podpunktach nie zaktadamy nic o czesciach wspélnych wnetrz tych
wielokatéw.)

Czas trwania konkursu: 4 godziny.
Za kazde zadanie mozna uzyska¢ maksymalnie 8 punktow.



