11. Iranska Olimpiada Geometryczna

Poziom podstawowy
18 pazdziernika 2024

Upublicznianie ponizszych tresci jest zabronione do momentu udostepnienia ich na
oficjalnej stronie olimpiady: igo-official.com

Zadanie 1. Kazdy z widocznych ponizej ksztaltow A oraz B przeksztal¢ w symetrii osiowe]
wzgledem tak dobranych prostych, odpowiednio, [ 4, [ oraz obré¢ ksztatt C' wokot tak dobranego
punktu S¢, zeby w efekcie tych trzech przeksztatcen uzyskaé¢ kwadrat 4 x 4. Na ponizszym rysunku
zaznacz proste l4, g oraz srodek obrotu S¢, a takze narysuj obrazy figur A, B i C' otrzymane po
wykonaniu poleconych przeksztatcen.

Zadanie 2. Kwadrat ABC'D ma bok o dlugosci 20. Wiazka $wiatla jest emitowana z wierzchotka
A, odbija sie (zgodnie z reguta kat padania réwny jest katowi odbicia) od bokéw, kolejno, BC,
CD, DA i trafia w srodek M boku AB. Oblicz dlugo$¢ Sciezki, ktéra przebyla wigzka od punktu
A do punktu M.
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Zadanie 3. Wewnatrz czworokata wypuktego ABC' D wybrano punkt 7. Na odcinku AT lezy taki
punkt S, ze DT = BC oraz ZT'SD = 90°. Udowodnij, ze jesli /ZDTA+ /TAB+ ZABC = 180°,
to AB+ ST > CD + AS.

Zadanie 4. W okrag jest wpisany n-kat, gdzie n > 3. Ten wielokat zostal podzielony przekatnymi
na (n—2) trojkaty tak, ze wspélnymi punktami tych przekatnych sa wylacznie wierzchotki rozpa-
trywanego wielokata. Ustal, jaka jest maksymalna mozliwa do uzyskania w wyniku tego podziatu
liczba trojkatoéw przystajacych.

Zadanie 5. Na krotszym tuku BC' okregu opisanego na trojkacie ostrokatnym ABC' lezg punkty
Y iZ, przy czym Y lezy na krotszym tuku BZ. Niech X bedzie takim punktem, ze tréjkaty ABC
oraz XY Z sg podobne, a punkty A oraz X leza po tej samej stronie prostej Y Z. Proste XY, X7
przecinajg boki AB, AC trojkata w punktach, odpowiednio, E, F. Niech K bedzie przecieciem
prostych BY, C'Z. Udowodnij, ze jeden z punktéw wspoélnych okregéw opisanych na tréjkatach
AFEF i KBC lezy na prostej KX.

Czas trwania zawodow: 4 godziny.
Za kazde zadanie mozna uzyska¢ maksymalnie 8 punktow.


https://igo-official.com/




