11. Iranska Olimpiada Geometryczna

Poziom Sredniozaawansowany
18 pazdziernika 2024

Upublicznianie ponizszych tresci jest zabronione do momentu udostepnienia ich na
oficjalnej stronie olimpiady: igo-official.com

Zadanie 1. Na ponizszym rysunku punkty A oraz B sg srodkami okregéw wq, wy. Pétprosta C'B
przecina okrag we w punkcie E, poétprosta FA przecina okrag w; w punkcie F', potprosta FC
przecina okrag ws w punkcie G, pétprosta GA przecina okragg wy; w punkcie H, a potprosta HD
przecina okrag we w punkcie /. Oblicz miar¢ kata I BE.

Zadanie 2. Na boku C'D pieciokata wypuktego ABC DFE lezg punkty X oraz Y tak, ze punkt X
znajduje sie pomiedzy punktami Y i C. Zalézmy, ze trojkaty XCB, ABX, AXY, AYE, YFED sa
podobne (przy tym wtasnie porzadku wierzchotkéw). Udowodnij, ze okregi opisane na tréjkatach
ACD oraz AXY sa wzajemnie styczne.

Zadanie 3. W trojkacie ostrokatnym ABC' na boku BC lezy punkt D. Niech J bedzie takim
punktem na boku AC, ze /BAD =2-/ADJ, a w niech bedzie okregiem opisanym na trojkacie
CDJ. Prosta AD przecina w ponownie w punkcie P, a () jest spodkiem wysokosci poprowadzonej
z J na bok AB. Udowodnij, ze jesli JP = J@Q, to prosta prostopadta do DJ i przechodzgca przez
punkt A jest styczna do okregu w.

Zadanie 4. Eryk ztozyt wielokat wypukty P ze skoniczenie wielu srodkowosymetrycznych wieloka-
tow, przy czym te wielokaty nie musza by¢ parami przystajace, a takze nie muszg by¢ wypukte.
Udowodnij, ze wielokat P ma srodek symetrii.

Zadanie 5. Przekatne AC' i BD trapezu ABC'D, w ktérym AB || C'D, przecinajg sie w punkcie
P. Obrazy prostych AD i BC w symetrii wzgledem dwusiecznych katéow PDC oraz PC D przeci-
najg okregi opisane na tréjkatach APD oraz BPC w punktach, odpowiednio, Dy i . Prosta
C1A przecina okrag opisany na tréjkacie BPC ponownie w punkcie Y, a prosta D;C' przecina
okrag opisany na trojkacie APD ponownie w punkcie X. Udowodnij, ze punkty P, X oraz Y sa
wspotliniowe.

Czas trwania zawodow: 4 godziny 30 minut.
Za kazde zadanie mozna uzyska¢ maksymalnie 8 punktow.


https://igo-official.com/

