DOLNOSLASKIE MECZE MATEMATYCZNE
EDYCJA X1l - ROK SZKOLNY 2012/13

GIMNAZJA - RUNDA ELIMINACYJNA
MECZ |

1. Potowa liczby przeciwnej do kwadratu odwrotnosci liczby, ktora pomyslat Stach, jest rowna (-1/18).
Jaka liczbe pomyslat?

2. lle jest liczb trzycyfrowych o iloczynie cyfr rtownym 24?

3. Odlegtosé¢ Ziemia - Stonce wynosi 150 milionéw km. Predkosé $wiatta to 300 000 km/s. Swiatto
dociera ze Stonca na Ziemig w ciagu 8 minut. Gdyby Stonce wzeszto dzi§ o 6 1 w tej samej chwili
predkos¢ swiatta w jaki$ niewytlumaczalny sposéb wzrostaby dwukrotnie, to o ktérej godzinie Stonce
wzejdzie jutro?

4. Na bokach trojkata prostokatnego zbudowano jako na podstawach trojkaty rownoboczne. Udowodnij,
ze suma pol trojkatow zbudowanych na przyprostokatnych jest rowna polu trojkata zbudowanego na
przeciwprostokatne;.

5. Znajdz najmniejsza wielokrotnos¢ liczby 999, ktéra w zapisie dziesigtnym nie zawiera cyfry 9.

6. Oblicz wartos$¢ Lz , wiedzac, ze X+ 1 =5,
(x+12) X

7. Odcinek o dlugosci 10 cm przecina ptaszczyzng. Odlegtosci jego koncow od ptaszczyzny wynosza 5
cm i 3 cm. Oblicz dlugo$¢ cienia tego odcinka na plaszczyznie przy swietle padajacym prostopadle do
plaszczyzny.

8. Znajdz cztery rozne liczby naturalne, ktorych suma odwrotno$ci wynosi 1.

, 11 1 1 11
9. Oblicz sume E+Z+§+E+---+W+Zzou'

10. Przez punkt P nalezacy do wnetrza trojkata poprowadzono proste rownolegte do jego bokow i
otrzymano trzy trojkaty i trzy rownolegtoboki o wspdlnym wierzchotku P Wiedzac, ze pola mniejszych
trojkatow wynosza S,, S, i S;, oblicz pole wyjsciowego trojkata.
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1. Jaki jest nastgpny wyraz ciagu 1, 1,1, 1,2,2,2,3,4,4,5,7,8,9, 12, 15, 17, ....? Podaj og6lna regule.

2. W ilu maksymalnie punktach poza wielokatem moga si¢ przecia¢ proste zawierajace przekatne
szesciokata?

3. Zapisujemy liczbg o bardzo dlugim rozwinigciu dziesi¢tnym. Wystepuja w nim po kolei wszystkie
liczby naturalne: 0,123456789101112131415.... Jaka cyfra jest na 1111 miejscu po przecinku?

4. Trojkat rOwnoramienny ma rami¢ 12 cm i kat przy podstawie 30°. Jakie sa dtugosci wszystkich jego
wysokosci?

5. Adam i1 Pawel wykonuja wspolnie pewna pracg w ciagu 12 dni, a sam Adam wykonuj¢ t¢ sama pracg w
ciagu 18 dni. W ciagu ilu dni wykonatby te prace sam Pawel?

6. Suma pierwszych n wyrazow ciagu ai, a, as, ..., a, dana jest wzorem S, =n*+4n+6. Ile wynosi szsty
wyraz tego ciagu?

7. Marcin ma zapigcie szyfrowe, w ktérym jako kod otwierajacy moze ustawi¢ dowolny ciag ztozony z
czterech cyfr od 0000 do 9999. Marcin chce moze ustawi¢ kod, w ktorym suma dwoch pierwszych cyfr
bedzie rowna sumie dwoch ostatnich. Na ile sposobéw moze to zrobic?

8. Ile liczb mniejszych od 1000 ma nieparzysta liczbg dzielnikow?

9. Janka byta 4 lata temu 4 razy mtodsza od mamy, a 10 lat temu byta 10 razy mtodsza od mamy. Za ile
lat wiek Julki i mamy bgda wzajemnymi palindromami?

10. Uzasadnij, ze suma odleglosci dowolnego punktu ptaszczyzny od wierzchotkéw dowolnego
czworokata jest nie mniejsza niz suma dtugosci jego przekatnych.
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1. Dziadek Hipolit pozostawil w spadku swoim trzem wnuczkom grabie ogrodowe, koto zgbate od
zegarka, jedwabna szlafmyce i osikowy kotek. Wnuczki moga si¢ nimi podzieli¢ dowolnie. Na ile
sposobow moga te przedmioty podzieli¢ migdzy siebie nawzajem?

2. Znajdz liczby X, Y, z, wiedzac ze iloczyny kazdych dwoch sposrod nich wynosza 720, 768 i 960.
3. W ¢wiartke okregu o promieniu 1 wpisano okrag. Jaki jest jego promien?
4. Ile jest liczb szesciocyfrowych, w ktoérych w zapisie wystgpuje co najmniej jedna dziewiatka?

5. Z 18 jednakowych szeSciandéw zbudowano prostopadtoscian o wysokosci trzech szesciandw. Pole
powierzchni jednego sze$cianu jest réwne 19 cm®.  Jakie jest pole powierzchni caltkowitej
prostopadtoscianu?

6. Znajdz szes¢ rdznych liczb naturalnych, ktorych suma odwrotnosci wynosi 1.

7. Oblicz pole trojkata o bokach dtugosci V5, V10 i V13.

8. Podaj przyktad dziesigciu (niekoniecznie roznych) liczb wymiernych réznych od zera, ktorych suma
oraz suma kwadratow sa réwne 1.

9. W pewnym prostokacie dtugos$¢ jednego z bokéw zwigkszono, a drugiego zmniejszono o t¢ sama
pierwsza liczbe procent X. lle wynosi X, jesli pole powstalego w ten sposob prostokata jest wigksze od
98% pola wyjsciowego prostokata?

10. Dany jest szescian ABCDEFGH o krawedzi 10 cm. Jaka jest objgtos¢ czworoscianu BCIJ, jesli |
dzieli odcinek AD w stosunku 1:9, a J jest punktem przecigcia przekatnych EG i HF.
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