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Janek wybrat pieniadze ze skarbonki. Mama dotozyta mu drugie tyle, a brat pozyczyl mu 6 zt.
Janek poszedt do sklepu papierniczego 1 wydat polowg posiadanych pienigdzy. Potem oddat
mamie dtug, a bratu — polowe dlugu. Ile pieni¢gdzy mu zostato?

Suma dwoch liczb dodatnich jest rowna 49. Jesli w wigkszej skreslimy jedna cyfrg, to
uzyskamy mniejsza z tych liczb. Jakie to liczby?

Pewnego dnia w ksiggarni sprzedano 10 podrecznikow do informatyki i 5 do matematyki
wydawnictwa Eureka za taczna kwotg 350 zi. Nastgpnego dnia sprzedano 7 tych samych
podrecznikéw do informatyki i 4 do matematyki za kwotg 260 zt. Ile kosztowata kazda z
ksiazek?

Catkowita masa odwaznikow na tej |
wadze wynosi 48. Ile wazy kazdy z |

nich?

I .
Podczas gry w pokera podstuchano ﬂ |
rozmowe czterech krolow:
krol Kier: Schowatem jokery.
krol Trefl: Krol Kier klamie.
krol Karo: Krol Trefl klamie.
krol Pik: Kro6l Karo klamie.
Ilu krolow sktamato?

W prostokacie roznica odlegtosci punktu przecigcia przekatnych od jego dwoch sasiednich
bokéw wynosi 2 cm. Jakie sa dtugosci bokow tego prostokata, jesli jego obwdd ma 60 cm?

Karol wybrat dwie liczby catkowite dodatnie 1 ustawil je na pierwszym i drugim miejscu ciagu.
Kazdy nastgpny wyraz tego ciagu tworzyt jako sum¢ dwdch poprzednich liczb. Na piatym
miejscu znalazta sig liczba 2016. Ile najwigcej mogta wynosi¢ pierwsza liczba?

Agata ma pudto kartonikéw z cyframi 1, 2 i 3. Uktada z nich liczby wielocyfrowe w taki
sposoOb, aby wszystkie liczby dwucyfrowe utworzone z kolejnych cyfr tej liczby wielocyfrowe;j
byty rozne. Ile cyfr ma najwigksza liczba, ktéra moze utozy¢ Agata?

Adam i Bernard graja w nastepujaca gre: zaczynaja od stosu sktadajacego sig¢ ze 123 kamieni i
wykonuja ruchy na przemian; w kazdym ruchu kazdy z graczy musi usuna¢ co najmniej jeden i
co najwyzej sze$¢ kamieni. Gracz, ktory usunie ostatni kamien lub ostatnie kamienie, wygrywa.
Gre rozpoczyna Adam. Ktory z chtopcdw moze zapewnic sobie wygrana i jaki powinien by¢
jego pierwszy ruch?

10) Dwom ogrodnikom skoszenie ogrodu zajmuje 8 dni. Jeden z nich jest leniwy, a drugi

pracowity. Kiedy leniwy nie pracuje, pracowity kosi ogrod w ciagu 12 dni. Ile czasu potrzebuje
na skoszenie ogrodu leniwy?
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Jesli Janek wyjat ze skarbonki S zt, to na zakupach miat juz 25+6. Po zakupach zostato mu S+3. S oddat mamie, a 3
bratu i nic mu nie zostato. Za rozwiazanie na przyktadzie przyznajemy 3 pkt.

Wigksza z tych liczb musi by¢ dwucyfrowa AB (za brak uzasadnienia odejmujemy 2 pkt). Trzeba rozwazy¢ przypadek,
gdy skreslamy w niej cyfre dziesiatek lub jednosci(za nierozwazenie jednego z tych przypadkoéw odejmujemy 4 pkt).
Jesli skre§lamy cyfre dziesiatek, otrzymujemy AB +B =49, co daje sprzecznosc¢, bo obie liczby sa tej samej parzystosci
i nie moga dawac nieparzystej sumy. Zatem skreslana jest cyfra jednosci. Wtedy mamy AB+A=49 i sa 2 mozliwosci (za
nierozpatrzenie jednej odejmujemy 3 pkt) A=4 (wtedy B=5) oraz A=3 (wtedy B=16 i to nie jest cyfra). Jedynym
rozwigzaniem jest liczba 45. Za odpowiedz bez uzasadnienia jej jedynos$ci przyznajemy 2 pkt.

Mamy 71+4M = 260 oraz 101+5M = 350, czyli po uproszczeniu 21+M = 70. Stad 81+4M = 280 i wida¢ z porownania z
pierwszym réwnaniem, ze 1=20. Wobec tego M=30. Za odpowiedz ze sprawdzeniem, ale bez uzasadnienia, Ze inne
liczby nie spelniaja warunkéw zadania, przyznajemy 3 pkt.

Oznaczmy masy odwaznikow: C — cylinder, S — szesciokat, G — gwiazdka. Z najnizszego poziomu wagi widzimy, ze
C=3G. Z lewego ramienia wynika, ze 3C = C+S+G, zatem 6G=4G+S, czyli S=2G. Stad masa wszystkich odwaznikow
to 24G = 48, czyli G=2, S=4 i C=6.

Niezaleznie od tego, czy krol Kier moéwi prawdg, czy ktamie, zawsze dwoch
krolow klamie. Aby to zauwazy¢, nalezy rozpatrzy¢ dwa przypadki: w

pierwszym krol Kier ktamie, a w drugim — méwi prawdg. Za nierozwazenie b
wszystkich mozliwosci przyznajemy 3 pkt. “

Niech a i b oznaczaja odlegtoéci punktu przecigcia przekatnych prostokata od b
jego dwoch sasiednich bokdw. Wowczas boki tego prostokata maja dtugosci 2a
i 2b. Zachodzg rownosci a—b = 2, czyli a = b+2 oraz 4a+4b = 60, czyli a+b = a @
15, skad b+2+b = 151 2b = 13 cm. Drugi bok ma 2a = 17 cm.

Niech Karol wybrat na poczatku liczby A i B. Na trzecim miejscu stata liczba A+B, na czwartym A+2B, a na piatym
2A+3B. Jesli A ma by¢ najwigksze, B musi by¢ najmniejsze mozliwe, czyli np. rowne 1. Wtedy 2A= 2013, ale to jest
liczba nieparzysta. Zatem B>1. Je$li B=2, to 2A = 2010, wigc A=1005.

Najwigksza mozliwa liczba to 3323122113. Ma 10 cyfr. Zaczynamy od 3 i na kazdym nastgpnym miejscu wpisujemy
najwicksza mozliwa cyfre, ktéra nie powoduje powtdrzenia liczy dwucyfrowej, ani nie konczy procedury wypisywania.
Dochodzimy do 3323 nastepna cyfra nie moze by¢ ani 3, ani 2, bo mamy powtorzenie, wigc wpisujemy 1. Teraz
najwyzsza mozliwa cyfra jest 3, ale to urywa procedurg na 332313, bo po 3 wykorzystaliSmy juz wszystkie cyfry.
Zatem wstawiamy 2, bo to pozwala kontynuowa¢ wypisywanie. Podobnie w miejscu 33231221 wpisanie 3 lub 2
zatrzyma procedurg (bo potem nie da si¢ juz nic wpisac¢) natomiast wpisanie 1 pozwoli dopisac jedna cyfre wigcej.
Dalej juz nic nie mozna dopisa¢, bo po kazdej cyfrze wystapita juz kazda inna. Za podanie odpowiedzi bez
uzasadnienia jej maksymalnosci przyznajemy 5 pkt. Za odpowiedz 9-cyfrowa przyznajemy 2 pkt.

Strategie wygrywajaca ma Adam. Powinien usuna¢ 4 kamienie. Wowczas zostanie ich 119, co jest liczba podzielna
przez 7. Bernard musi zabra¢ migdzy 1 a 6 kamieni, a Wowczas Adam znowu dobiera kamienie tak, aby zostata liczba
podzielna przez 7. Po pewnym czasie przed Bernardem zostanie 7 kamieni i ile by nie wziat, zawsze co$ zostanie do
zabrania w ostatnim ruchu przez Adama. Za poprawna strategicznie rozgrywke (wg wielokrotno$ci 7), ale na
konkretnym przyktadzie, przyznajemy 4 pkt.

Pracowity w ciagu dnia kosi 1/12 ogrodu, zatem w ciagu 8 dni skosi 8/12 ogrodu, a leniwy w tym czasie skosi reszte
réwna 4/12 ogrodu. I sposéb. Wida¢, ze pracowity kosi 2 razy szybciej, wiec leniwemu skoszenie ogrodu zajmie 24
dni. IT sposob. Skoro w 8 dni leniwy kosi 4/12, to aby skosit caty ogrdd (czyli 12/12), potrzebuje 3 razy tyle czasu,
wiec zajmie mu to 3-8=24 dni. Za poprawne lecz bardziej skomplikowane rozwiazanie odejmujemy 2 pkt.
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1. Budzik spdznia si¢ 6 minut na dobg. O ile trzeba go przesuna¢ w przdd o godzinie 21:00, aby
nastgpnego dnia o godzinie 6:00 wskazywat doktadny czas?

2. Czy na stole o wymiarach 1 m na 2 m mozna postawi¢ zastawe, w sktad ktorej wchodza 24
kwadratowe talerze o boku 25 cm oraz 20 prostokatnych poétmiskow o wymiarach 15 na 20 cm?
Zaden z elementéw zastawy nie moze staé na innym, nie moga nachodzié na siebie nawzajem
ani wystawac poza stol.

3. Jacek narysowat trojkat o bokach réznych dtugosci i zmierzyt jego katy. Jeden miat 80°, a
réznica miar pozostatych wynosita 60°. Starsza siostra Jacka — Agatka, powiedziala mu, ze na
pewno si¢ pomylit, ale on upierat sig, ze zmierzyl wszystko dobrze. Kto miat racje?

4. W ksiggarni Bestseller najwigkszy ruch jest w poniedziatki, a w nast¢pne dni tygodnia liczba
klientow sukcesywnie spada. Wtasciciel postanowil, ze w kazdy poniedziatek ksiazki beda o
10% drozsze, a w kazdy piatek — o 10% tansze od ich ceny detalicznej. Janek kupit w
poniedziatek komiks za 5,50 zl. Ile by zaoszczedzit, gdyby kupit go w piatek?

5. Wewnatrz kwadratowego pudetka o krawedzi 5 cm toczy si¢ bez poslizgu
moneta o promieniu 1 cm. Przetacza sig¢ raz wzdhuz brzegu kwadratu 1 wraca na
swoje miejsce. Jaka droge pokonuje w tym ruchu $rodek okrggu? O

6. Ilerazy cyfra 9 pojawia si¢ w wyniku mnozenia 98765432109876543210...9876543210-9,
gdzie w pierwszym czynniku grupa cyfr 9876543210 powtarza si¢ 2016 razy?

7. Wydawca piecsetstronicowej ksiazki pt. "Dlaczego nie dzielimy przez zero" wydrukowat
numery stron w specjalny sposob. Kazda cyfra 0 ma kolor czerwony, a pozostate cyfry —
czarny. lle cyfr kazdego z koloréw pojawito si¢ w numeracji stron?

8. Marek znalazt w sali od matematyki tajemnicze urzadzenie przypominajace kalkulator. Byto
ono wyposazone jedynie w klawisze z cyframi, klawisz * oraz wyswietlacz. Po kilku probach
Marek zorientowat si¢, ze po wpisaniu liczby oraz wcisnigciu * liczba nieparzysta byta
zmniejszana o 5, za$ parzysta byta zmniejszana 5 razy. Po wpisaniu pewnej liczby Marek dwa
razy nacisnal klawisz * i na wyswietlaczu pojawita sig liczba 18. Jaka liczbg¢ Marek wpisat na
poczatku?

9. lle jest liczb 5-cyfrowych o réznych cyfrach od 1 do 5, majacych te¢ wiasnos¢, ze liczba
utworzona z pierwszej cyfry dzieli si¢ przez 1, utworzona z pierwszych 2 cyfr dzieli si¢ przez 2,
z pierwszych 3 cyfr dzieli si¢ przez 3, z pierwszych 4 cyfr dzieli si¢ przez 4, a z pierwszych 5
cyfr dzieli si¢ przez 5?

10. Na kazdej z dwdch prostych rownoleglych wybrano po pig¢ punktow. Jaka jest najwigksza
mozliwa liczba trojkatow, ktoérych wierzchotkami sa te punkty?
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Od 21 do 6 dnia nastepnego mija %/,4 = %/5 doby. Skoro na dobe spoznienie wynosi 6 minut, to na 3/8 doby wyniesie
3/8 tego sp6znienia (zakladamy, ze zegar chodzi miarowo, tylko wolniej niz powinien). Zatem nalezy go przesunaé
w przéd o /g z 6 minut = 2%/, minuty.

Pole powierzchni stotu wynosi 20 000 cm?, za$ taczna powierzchnia zastawy to 24-25-25 + 20-15-20 = 24-625 +
20-300 = 21 000 > 20000, zatem nie ma szans, by naczynia zmiescity si¢ na stole. Za rozwiazanie pokazujace, ze
nie mozna ulozy¢ zastawy w jakiej$ konkretnej konfiguracji (np. jeden obok drugiego) przyznajemy 5 pkt.

Racj¢ miata Agatka. Niech mniejszy z nieznanych katéw ma miar¢ o Wtedy drugi z nich ma miar¢ 100—¢, a
rdznica ich miar wynosi 100-2¢ = 60°. Zatem « = 20°, czyli drugi z nieznanych katow ma 80°. Ale wowczas
trojkat bylby rownoramienny, a Jacek narysowat trojkat réznoboczny. Za poprawne obliczenie miar katéw 5 pkt.

W poniedziatek komiks kosztowat 5, 50 zt, czyli jego cena detaliczna wynosita 5 zi. W piatek - O $1
komiks kosztowatby 4,50 zl, czyli Janek zaoszczedzitby 1 zt. < :

. ]
Srodek okregu zakresla kwadrat o boku 3 c¢m, czyli pokonuje droge 12 cm. @' e $1

Poniewaz 9876543210-9 = 88888888890 (9 6semek) mozemy dopisywacé te same wyniki jeden za drugim, a
osemki z przeniesienia beda wpisywaly si¢ w miejsca zer. Ostateczny wynik bedzie wygladat tak 8888888889
8888888889...8888888889 88888888890 (migdzy dziewiatkami jest po 9 6semek). Czyli w wyniku bedzie 2016
dziewiatek.

Do ponumerowania wszystkich pieciuset stron potrzeba 9-1+90-2+401-3 = 9+180+1203 = 1392 cyfry. Wsrdd nich
zero pojawia si¢ 9 razy w liczbach dwucyfrowych, po 9 razy w zbiorach liczb {101,102, , 109}, {201, 02, ...209},
..., {401,402, ..., 409} oraz {110, 120, ... 190}, {210, 220, .., 290}, ..., {410, 420, ..., 490} oraz po 2 w liczbach
100, 200, 300, 400 i 500. Zer jest wigc 9+ 9-8+2-5 = 91. Zatem w ksigzce jest 91 czerwonych cyfr oraz 1301
czarnych. Kazda pomytka rachunkowa to 3 punkty mniej.

Wynik 18 mogt sie pojawic albo po podzieleniu pewnej liczby parzystej przez 5 (czyli liczby 90) albo po odjeciu
liczby 5 do pewnej liczby nieparzystej (czyli od 23). Zatem po pierwszym naci$ni¢ciu * na wy$wietlaczu mogto
by¢ 90 lub 23. Jezeli byto to 90, to moglismy ja uzyska¢ albo po wpisaniu na poczatku 450 (zostanie podzielone
przez 5), albo po wpisaniu 95 (zostanie pomniejszone o 5). Natomiast jesli poprzednia liczba byto 23, to nie
moglismy jej uzyskaé z dzielenia przez 5 (bo 23-5 jest nieparzyste), ani z odejmowania liczby 5 (bo 23+5 jest
parzyste). Czyli Marek mogt wpisa¢ na poczatku 95 lub 450. Za odpowiedz ze sprawdzeniem przyznajemy 3 pkt.
Za pominigcie w analizie jednego przypadku przyznajemy 5 punktow.

Nie ma takich liczb. Za odpowiedZ bez uzasadnienia 2 pkt. Piata cyfra musi by¢ 5 — cecha podzielnosci (2 pkt).
Druga i czwartg musza by¢ cyfry parzyste (zeby odpowiednia liczba byta podzielna przez 2 i 4) — 2 pkt. Zatem
pierwsza i trzecia cyfra musza by¢ nieparzyste (2 pkt). Czwarta cyfra nie moze by¢ 4 (bo 14, ani 34 nie dzieli si¢
przez 4), zatem musi to by¢ 2 (2 pkt), wige druga cyfra jest 4. Ale wowczas pierwsze trzy cyfry to 143 lub 341 i ich
suma nie dzieli si¢ przez 3 (2 pkt).

. Podstaweg trojkata na pierwszej prostej mozemy wybra¢ na 10 sposobow (4 z nich zawieraja po 2 punkty, 3
zawieraja 3 punkty, 2 zawieraja 4 punkty i 1 zawiera 5 punktow). Dla kazdej z podstaw trzeci wierzchotek trojkata
na drugiej prostej mozemy wybrac¢ na 5 sposobdw, co daje 10-5 = 50 trojkatow. Mozemy jeszcze zamienié proste
rolami, zatem wszystkich trojkatow moze by¢ 100.
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1. Dyrektor szkoty napisat regulamin wycieczki, ktéry pani sekretarka wydrukowata na 16
kartkach formatu A4. Dyzurny Jasiek wywiesit je na tablicy korkowej, uktadajac w prostokat i
przypinajac kazda kartkg¢ osobno za pomoca 4 pinezek. Po lekcjach zobaczyla to pani sekretarka
1 przepigta tak, ze jedna pinezka mogta przytrzymywac kilka sasiednich kartek. Ile najwigcej
pinezek mogta odzyskac pani sekretarka?

2. W pola diagramu z rysunku Janek wpisal cyfry od 2 do 6 tak, ze powstaty dwie
liczby trzycyfrowe bedace kwadratami. Jaka cyfre¢ wpisat Janek w srodkowe
pole?

3. Jacek pomyslal pewna liczbg dwucyfrowa, ktorej suma jej cyfr wynosita 9, a po ich
przestawieniu liczba zmniejszata si¢ o liczbe, ktorej suma cyfr tez wynosita 9. Jaka liczbe
pomyslat Jacek?

4. W gospodarstwie rolnika Franciszka w tym roku zebrano jeczmien z 36 ha. Na kolejny rok
zaplanowat on wzrost wydajnosci plonow z 1 ha 0 8%, a wzrost calego zbioru jgczmienia o
20%. O ile ha musi zwigkszy¢ obszar uprawy jeczmienia, aby wykonac ten plan?

5. Jaka jest najmniejsza liczba, ktorej kwadrat dzieli si¢ przez 2016?

6. Trzej przyjaciele z boiska wypowiedzieli takie zdania:
Adam: Doktadnie jeden z moich kolegow (Barnaba lub Celestyn) méwi prawde.
Barnaba: Doktadnie jeden z moich kolegéw (Adam lub Celestyn) méwi prawdg.
Celestyn: Zaden z moich kolegéw (ani Adam, ani Barnaba) nie mowi prawdy.
Kto sktamat?

7. Podwieczorek, na ktorym byto dwa razy wigcej chtopcow niz dziewczat, kosztowal 1584 zt.
Kazdy chtopiec zaptacit 8 razy tyle groszy, ilu byto chtopcow, a kazda dziewczyna 12 razy tyle
groszy, ile byto dziewczat. Ilu byto chtopcow, a ile dziewczat na podwieczorku?

8. Jaki jest najwigkszy wspolny dzielnik wszystkich liczb, ktdre sg iloczynami trzech kolejnych
dodatnich liczb catkowitych?

9. Zapis a’ (czytaj: a do potegi siodmej) oznacza siedmiokrotne mnozenie liczby a przez siebie.
Jaka jest ostatnia cyfra liczby 52°'® + 102°1¢ + 920167

10. Jaka najwigksza liczbg dzielnikow moze mie¢ liczba dwucyfrowa?
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Do upigcia ogloszenia Jasiek potrzebowat 16-4=64 pinezki, niezaleznie od tego, w jaki prostokat je utozyt. Mogt to
by¢ prostokat 1x16, 2x8 lub 4x4. W tych przypadkach sekretarce wystarczyto odpowiednio 2-17, 3-9 i 5-5 pinezek.
Zatem mogta odzyskaé az 64-25 = 39 pinezek.

Z podanych cyfr mozna utworzyé nastepujace trzycyfrowe kwadraty: 256 = 16, 324 = 182 i 625 = 25% Inne
odpadaja, bo kwadraty liczb do 14 sa za mate, 15? ma dwie dwojki, kwadraty liczb od 19 do 21 zawieraja zero lub
jedynke, 17° i 23° ma dziewiatke, 22° ma Osemke, a 24° ma siédemke, dalsze kwadraty sa za duze. Za brak
uzasadnienia odejmujemy 3 pkt. Srodkowa cyfra musi by¢ wspdlna dla dwoch kwadratow, wiec musi nia byé 2.

Liczby, ktore maja sumg cyfr 9 i zmniejszaja sig¢ po przestawieniu cyfr to: 90, 81, 72, 63, 54. Te liczby dziela si¢
przez 9 zaro6wno przed przestawieniem cyfr jak i po przestawieniu (bo suma cyfr si¢ nie zmienia). R6znica liczb
podzielnych przez 9 jest nadal podzielna przez 9, wige Jacek mogt pomysle¢ kazda z podanych liczb. Za obliczanie
i sprawdzanie wszystkich r6znic odejmujemy 3 pkt. W tym zadaniu stosujemy ceche podzielnosci przez 9.
Zwracamy uwage na to, ze ma ona formg réwnowaznosci. Tu stosujemy implikacje: jesli liczba ma sumg cyfr
podzielna przez 9, to dzieli sig przez 9. Jesli uczen poda implikacj¢ przeciwna, odejmujemy 2 pkt.

Oznaczmy przez x plon z 1ha w tym roku. Wtedy tegoroczny zbior jeczmienia wynosi 36X. Za rok zbior jeczmienia
ma wynie$¢ 1,2-36x, przy czym plon z 1 ha wyniesie 1,08, a obsiane jgczmieniem pole bedzie miato 36+y ha. Stad
(36+y)-1,8x = 1,2-36x. Zatem (36+y)-1,08 = 36-1,2 i dalej y = 4. Franciszek musi obsia¢ jeczmieniem 4 ha wigce;.

Po roztozeniu na czynniki pierwsze mamy 2016 = 2°-3%.7. Aby liczba byta kwadratem, kazdy czynnik musi w niej
wystapi¢ parzysta liczbe razy, zatem szukany najmniejszy kwadrat to 2°.3%.7% = (2%.3.7) = (8-21)* = 1682 Za
odpowiedZ 168 bez uzasadnienia przyznajemy 3 pkt. Za bardziej skomplikowane rozumowanie odejmujemy 2 pkt.
Za metode polegajaca na sprawdzaniu wielu przypadkow przyznajemy do 6 pkt.

Zatézmy, ze Celestyn mowi prawdg. Wtedy Adam i Barnaba ktamia. Ale wowczas ich zdania sg prawdziwe. Zatem
Celestyn sktamat. Czy kto$ jeszcze? Trzeba to sprawdzié. (do tego miejsca przyznajemy 5 pkt). Jesli Celestyn
ktamie, to przynajmniej jeden z jego kolegow mowi prawdg. Ale jesli Barnaba mowi prawdg, to zdanie Adama jest
prawdziwe, a je§li Adam méwi prawdg, to zdanie Barnaby jest prawdziwe. Zatem rzeczywiscie tylko Celestyn
sktamat.

Wiemy, ze C = 2D, kazdy chlopiec zaptacit 8Cli00 71, a dziewczyna 1221100 1. To znaczy, ze 8C%100 + 12D%100
= 1584. Zatem 8-4D%100 + 12D?*/100 = 1584, skad 44D*/100= 1584, czyli D?=3600 i D = 60, a C = 120.

Wirdd trzech kolejnych liczb naturalnych musi by¢ co najmniej jedna liczba parzysta (bo co druga jest parzysta) —
nazwijmy ja D i doktadnie jedna podzielna przez 3 (bo co trzecia jest podzielna przez 3) nazwijmy ja T. Poniewaz
liczby 2 1 3 sa wzglednie pierwsze,

a) jesli D=T, to ta liczba dzieli si¢ przez 6; b) je§li D=T, to D-T dzieli si¢ przez 6.

Za brak uwagi o wzglednej pierwszosci 2 1 3 odejmujemy 3 pkt, np. 12 dzieli si¢ przez 2 i 12 dzieli si¢ przez 4, a z
tego nie wynika, ze 12 dzieli si¢ przez 2-4. Zatem kazdy iloczyn trzech kolejnych liczb dzieli sig przez 6 i to jest
wspolny dzielnik wszystkich takich iloczynow. Jest to tez najwigkszy wspolny dzielnik, bo wsrod tych liczb jest
tez 1.2:3 = 6, wigc wigkszy by¢ nie moze.

Potegi 5 koncza sig na 5, potegi 10 koncza si¢ na 10, a potegi 9 koncza si¢ na 9 (nieparzyste) lub 1 (parzyste).
Wynika to z faktu, ze ostatnia cyfra iloczynu liczb zalezy tylko od ostatniej cyfry czynnikow, co z kolei wynika np.
z algorytmu mnozenia pisemnego. To samo zachodzi dla ostatniej cyfry sumy liczb. Za brak uzasadnienia
powyzszych wlasnoséci odejmujemy 4 pkt. Zatem ostatnia cyfra podanej liczby jest 5+1 = 6.

Aby uzyskac jak najwigcej dzielnikow, musimy mnozy¢ jak najwigcej jak najmniejszych liczb réznych od 1.
Mozna mnozy¢ same dwojki i wowczas uzyskamy maksymalnie 2°=64, czyli 7 dzielnikow. Mozemy mnozy¢ 2 i 3
i wtedy uzyskamy maksymalnie 2%.32=72, co daje 4-3=12 dzielnikow (aby utworzy¢ dzielnik wybieramy
niezaleznie potege dwojki od 0 do 3 i potege trojki od 0 do 2).



