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GIMNAZJA - WIELKI FINAL

Zad. 1. Czy istnieja rozne liczby naturalne x,, x», ..., X100, takie ze NWD ich wszystkich wynosi 1, ale
NWD zadnych dwoch z nich nie jest jedynka?

Zad. 2. Jakie liczby pierwsze sa roznicami kwadratow dwoch liczb naturalnych?

Zad. 3. W réwnolegtoboku PIES poprowadzono odcinek taczacy S ze $srodkiem odcinka PI. W jakim
stosunku podzielit on odcinek PE?

Zad. 4. Definiujemy dzialanie ¥ na liczbach naturalnych (z zerem): a¥ b =7, gdy ab=0,
a w przeciwnym razie a¥ b = (0¥ b) + (c¥ 2), gdzie c jest reszta z dzielenia a przez b. Czy taka
definicja pozwala obliczy¢ a¥ b dla dowolnych a 1 b naturalnych?

Zad. 5. W trapezie o podstawach a i b poprowadzono przez punkt przecigcia przekatnych odcinek
rownolegly do podstaw 1 faczacy ramiona. Oblicz jego dtugosc.

Zad. 6. Dwa przystajace prostopadlosciany sklejamy w jeden na wszystkie mozliwe sposoby. Oznaczmy
najwigksze z pdl powierzchni otrzymanych prostopadtosciandw przez Py, a najmniejsze przez P,. Czy
mozliwe, zeby P, : P, wynosilo 2?

Zad. 7. lle dzielnikow naturalnych ma liczba sto miliardow?

Zad. 8. Jakie musza by¢ wartosci x i y, zeby 2x*+5y*+2x—4y—4xy+5 wynosito 0?

Zad. 9. Jaki maksymalnie obw6d moze mie¢ trojkat pitagorejski, ktorego jeden bok ma dtugos¢ 2010?

Zad. 10. W klasie 1a jest 60% dziewczyn. Dzi$ jest sprawdzian z matematyki, wigc wszystkie sa w
szkole, ale chtopcow tylko y% i frekwencja wynosi 90%. Ilu chtopakéw moze liczy¢ 1a?

Zad. 11. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze dwie losowo wybrane przekatne $cian graniastostupa
prawidtowego szesciokatnego beda rownolegle?

Zad. 12. Rozwiaz w liczbach catkowitych rownanie x**'° + 20102 = x**% + 20102,



