DOLNOSLASKIE MECZE MATEMATYCZNE
EDYCJA IX - ROK SZKOLNY 2009/10

LICEA - WIELKI FINAL

Zad. 1.Czy istnieja rdzne liczby naturalne xi, xa, ..., X100, takie ze NWD ich wszystkich wynosi 1, ale NWD
zadnych dwoch z nich nie jest jedynka?

Zad. 2.Jakie jest prawdopodobienstwo, ze dwie losowo wybrane przekatne $cian graniastostupa
prawidtowego stukatnego be¢da réwnolegle?

Zad. 3.Czy istnieje funkcja o dziedzinie (-0,0(2,3[h zbiorze wartosci 1,2010)\{2009}?

Zad. 4.Definiujemy dziatanie ¥ na liczbach naturalnych (z zerem): a¥ b =7, gdy ab=0,
a w przeciwnym razie a¥ b = (0¥ b) + (c¥ 2), gdzie c jest reszta z dzielenia a przez b. Czy taka
definicja pozwala obliczy¢ a¥ b dla dowolnych a 1 b naturalnych?

Zad. 5.Jaki maksymalnie obwod moze mie¢ trojkat pitagorejski, ktérego jeden bok ma dtugos¢ 2010?

Zad. 6.Kula bilardowa stoi w rogu prostokatnego stolu o wymiarach 1 m x 2 m i porusza si¢ bez tarcia. Na
ile sposobéw mozna ja uderzy¢, zeby wrocita do punktu startu po doktadnie 10 odbiciach od band?

Zad. 7.W trapezie o podstawach a 1 b poprowadzono przez punkt przecigcia przekatnych odcinek
réwnolegly do podstaw i taczacy ramiona. Oblicz jego dtugosc.

Zad. 8 Rozwiaz w liczbach catkowitych rownanie x**'° +2010%% = x*° + 2010%',

Zad. 9.Dwa przystajace prostopadlosciany sklejamy w jeden na wszystkie mozliwe sposoby. Oznaczmy
najwigksze z pol powierzchni otrzymanych prostopadtoscianow przez P,, a najmniejsze przez
P,. Jakie warto$ci moze przyjmowac stosunek Py : P,?

Zad. 10.Na ptaszczyznie dane sa cztery punkty, ktore sa Srodkami bokéw czworokata. Ktory z takich
czworokatow ma najwigksze pole?



