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Abstract
Wstep teoretyczny: Dzialania na wektorach w R2, wyznacznik, iloczyn skalarny, iloczyn
wektorowy, rownanie plaszczyzny, wektor normalny, rzut wektora na wektor, odlegltos¢ punktu od
plaszczyzny, wzajemne polozenie dwdch wektoréw, wzajemne poltozenie dwoch plaszczyzn.

1 Zadanka
3 1
1.1) Oblicz nastepujace iloczyny wektorowe oraz mieszane: a) |1| x |0
2 1
3 1 2 1 3
b) (1| o |0]| ¢) [1] o 20 x |1
2 1 1 1 5
2 1
1.2) Oblicz pole réownolegloboku rozpietego przez wektory: (5[ i |0
1 3

4 8
1.3) Znajdz wektor normalny do plaszczyzny rozpietej poprzez wektory: (3| i |8
0 4

1.4) Wyznacz wektor normalny plaszczyzny danej wzorem ogélnym: 3z + 5y+ 7z =11

1.5) Okresl wzajemne polozenie dwoch prostych, zawartych w nastepujacych wektorach:
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1.6) Dany jest czworoscian foremny o wierzchotkach w podanych punktach:

1 [ < 0
A= |0|,B = ? ,C = Lg ,D = | 0 | Oblicz pole powierzchni figury powstalej

0 L0 0 V2

poprzez polaczenie Srodkéw ciezkosci kazdej ze Scian. Co to za figura?

1.7) Wyznacz miare kata pomiedzy danymi wektorami:
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a) u = [8/2|, vr=|5V/2
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[11v/2 —8V3
a) ug=|5vV2 |, vi=|-14V3
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1.8) Wyznacz rzut wektora: |2| na wektor: |2
3 1

1
1.9) Wyznacz odleglo$é punktu: —1| od plaszczyzny o rownaniu: 2z —3y+2z2+1=0
4

1.10) Dany jest graniastostup pochyty, ktory w podstawie ma szesciokat foremny, znamy

0 -7 0
wspoOlrzedne 3 wierzchotkow : A = |0 D= [ 0| oraz A’ = | 0 | wiemy rdéwniez, ze
0 0 24

odcinek AA’ jest jedyna krawedzig, ktora jest wysokoscia tego graniastostupa.
Oblicz dlugo$é najdluzszej przekatnej tego graniastostupa.

1.11) Oblicz miare kata miedzy plaszczyznami:
a)2r+3y+2—1=0ibr—2y+2—-2=0
b) =3z +5y+42—11=0i—-x+2y+52—-19=0
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1.12) Napisz réownanie ogolne plaszczyzny przechodzacej przez punkt: 1
2
1
i prostopadtlej do wektora: |[—1
2

1.13) O wektorach u, v, w wiadomo, ze |[u| =3, |[v| =2, [w|=1,u L v, u L woraz /(v,w) = %.

Oblicz u- (u+v+w) oraz (u+v+w)-(u+v+w), a nastepnie wyznacz dtugosé¢ wektora u+v+w
oraz miare kata miedzy wektorami uiu+ v+ w.

u-(u+v+w)=
(ut+v+4+w) (ut+v+w)=
[u+v+w|=
/(a,u+v+w) =

8 9
1.14) Dane sa wektory: a = |9—p| oraz b = |9+ p| ktéorych wszystkie wspoélrzedne sa
0 0

nieujemne. Oznaczmy przez s; sume wszystkich wspélrzednych wektora (a x b) oraz
oznaczmy przez s, sume wszystkich wspolrzednych wektora (a+ b)
Dla jakiej wartosci parametru p: NWD(sy,s2) = 77



