
ARYTMETYKA Z KULEK



Liczby parzyste i nieparzyste 

Parzystość sumy liczb



suma trzech kolejnych liczb

jest podzielna przez 3

n+(n+1)+(n+2)=n+n+n+1+2
=3n+3=3⋅(n+1)

n + (n+1) + (n+2) = 3n +3 = 3(n+1)



Liczby kwadratowe



1+3+5+…+117 = ?

Suma kolejnych liczb nieparzystych



Liczby trójkątne







suma dwóch kolejnych liczb trójkątnych



liczba prostokątna 89

podwojenie liczby trójkątnej



Suma kolejnych liczb naturalnych



𝟏 + 𝟐 + ⋯ + 𝒏 =
𝟏

𝟐
𝒏 𝒏 + 𝟏

(Starożytni Grecy)



Suma kolejnych liczb parzystych



2 + 4 + 6 + … + 2024 = ?





   

 

suma liczb kwadratowych = liczba piramidalna



suma 2 kolejnych liczb piramidalnych = 
liczba ośmiościenna



suma liczb trójkątnych = liczba czworościenna





suma kwadratów 
kolejnych liczb 
naturalnych

12+22+32+…+172 = ?



Liczby sześcienne



suma sześcianów 
kolejnych liczb 
naturalnych

13+23+33+…+173 = ?



Suma sześcianów 
kolejnych liczb 
naturalnych

𝟏𝟑 + 𝟐𝟑 + 𝟑𝟑 + ⋯ + 𝒏𝟑 =
𝟏

𝟒
𝒏(𝒏 + 𝟏) 𝟐



Suma sześcianów kolejnych liczb naturalnych



⟵  𝒏𝟐  ⟶⟵ 𝒏 ⟼

𝟏𝟑 + 𝟐𝟑 + 𝟑𝟑 + ⋯ + 𝒏𝟑 =
𝟏

𝟒
𝒏(𝒏 + 𝟏) 𝟐

𝟒 ∙ (𝟏 ∙ 𝟏𝟐 + 𝟐 ∙ 𝟐𝟐 + 𝟑 ∙ 𝟑𝟐 + ⋯ + 𝟏𝟕 ∙ 𝟏𝟕𝟐) =

𝒏𝟐 + 𝒏
𝟐

 = [𝒏 (𝒏 + 1)]2



Liczby 
pięciokątne



Liczby 
sześciokątne



Liczby piramidalne
(trójkątne, kwadratowe, pięciokątne)





liczby sześciokątne









liczba piramidalna sześciokątna = 
suma liczb sześciokątnych



n3-(n-1)3 = n3 – n3 + 3n2 – 3n +1 = 3n2-3n+1 



Rysunkowe
wzory z algebry



















  USTA
+ USTA
_________
 CAŁUS

T R Z Y Z E R O : Z E R O = Z E R O

TRAF
TRAF
TRAF

+ TRAF
________

FART 
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