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Jaka jest najwigksza trzycyfrowa liczba pierwsza, ktorej wszystkie cyfry sa rozne i tez sa
pierwsze?

Ile wynosi iloczyn 99999999998-100000000002?

’ . . . 11111111 1111111111115
Ktoéra z liczb jest wigksza: 1222222222222222222229 CZY
333333333333333333335/ 9
666666666666666666669 *

Stasiek ma cztery jednakowe szeSciany w czterech roznych kolorach: biatym, —]
niebieskim, zottym i czerwonym. Chce z nich sklei¢ bryle przedstawiona na rysunku. | j
Ile roznie pokolorowanych figur moze uzyskac¢?

Czy dhugosci odcinkow, na ktore dziela si¢ dwie przecinajace si¢ cigciwy okrggu moga wyrazad
si¢ czterema kolejnymi liczbami naturalnymi?

Trapez ABCD podzielono na czg$ci odcinkiem taczacym srodki nierownoleglych bokow.
Powstale w ten sposob figury maja pola rowne 9 cm” i 4 cm®. Ile wynosza pola figur, na ktore
dzieli ten trapez jego przekatna?

Suma czterech liczb wynosi 1. Pierwsza z nich jest iloczynem pozostatych, suma pierwszych
trzech jest rowna czwartej, a pierwszych dwoch — iloczynowi pozostatych. Jakie to liczby?

Wyznacz warto$¢ sumy 3+33+333+....+ 333...333, gdzie w ostatnim sktadniku jest 2015
trojek.

Udowodnij, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych a, b, ¢ zachodzi a*+b*+c*+3 > 2(a+b+c).

10) Jaka jest najwigksza liczba naturalna n taka, ze 10" dzieli 1005!?
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Do 10% roztworu soli kuchennej dosypano 60 dag soli, otrzymujac roztwor o stgzeniu
mniejszym niz 16%. Ile w tym roztworze mogto by¢ soli, a ile wody?

Roz16z liczbe 12971 na iloczyn liczb pierwszych.

Czy istnieje taki utamek "/, gdzie m i n sa naturalne i m#n, ze wszystkie utamki postaci
m m+ m+ . m+ i om+t m+

, , , , , - sq skracalne?
n n+ n+. n+ on+lt ot

Jacek potozyl na stole 20 fistaszkdw. Wraz ze swoim tresowanym chomikiem Archimedesem
graja w nastgpujaca gre¢: po kolei kazdy z nich zjada tyle orzeszkéw, ile chee, pod warunkiem,
ze w swoim ruchu kazdy zjada co najmniej jeden lecz nigdy wigcej niz potowg orzeszkow,
ktore sa aktualnie na kupce. Przegrywa ten, kto nie moze wykona¢ ruchu. Czy Archimedes
moze sprawic, zeby Jacek zawsze z nim przegrywal?

x+m x-m _

Dla jakiej warto$ci parametru m pierwiastek rownania 1 nalezy do przedziatu

(-1, 0)?

X+ X —

Najdtuzszy bok trojkata ma dtugos¢ 3, a najkrotszy dtugose 1. Jakie jest najwigksze mozliwe
pole tego trojkata?

Udowodnij, ze jesli liczby rzeczywiste a i b spetniaja warunek '/a* + '/b* = 1, to a™+b* > (a+b)*.

9)

Udowodnij, ze boki trojkata spodkowego (tzn. odcinki taczace spodki wysoko$ci pewnego
trojkata) sa antyrownolegte do bokow wyjsciowego trojkata.

Uporzadkuj w kolejnosci rosnacej liczby: 10-3V11, 8-3v7, 5-2Y6, 9-4/5, 743,

10) Oblicz objetos¢ 1 pole powierzchni o§mio$cianu foremnego o krawedzi dlugosci 1 cm.
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Szes¢ kul bilardowych ponumerowanych liczbami od 1 do 6 utozono w trojkat rownoboczny.
Janek zauwazyt, ze poza bilami w podstawie trojkata kazda inna spetlnia warunek, ze jej numer
jest roznica numerow bil lezacych bezposrednio pod nia. Jaka bila byta w wierzchotku trojkata?

1 1 1
Rozwiaz rownanie + + .+
& 1+ /E ﬁ+ /g N2x+ + /g+

Dwa kota styczne zewngtrznie sa jednoczesnie styczne do ramion pewnego kata. Jaka jest
réznica pol tych kot, jesli odleglosci ich srodkow od wierzchotka kata wynosza 50 cm i 30 cm?

Znajdz wszystkie trojki liczb catkowitych dodatnich (a < b < ¢) spelniajace rownanie

(L0 L0 L0

) b)) T

Basia i Kasia rozegraly 9 partii szachow, zmieniajac w kazdej rundzie kolor figur. Zadna gra nie
skonczyta si¢ remisem. Doktadnie 5 partii wygrata zawodniczka grajaca pionkami czarnymi, a
Kasia wygrata doktadnie 6 partii. Jakim kolorem figur Kasia rozegrata pierwsza partig?

Wykaz, Ze rdznica szescianoéw dwoch kolejnych liczb nieparzystych nie moze by¢ kwadratem.

Linia $rednia w trapezie to odcinek taczacy srodki ramion. W pewnym trapezie
réwnoramiennym linia §rednia ma dtugos¢ 5 1 dzieli ten trapez na czg$ci, ktorych pola sa w
stosunku 7:13. Wiadomo, ze w ten trapez mozna wpisa¢ okrag. Oblicz jego wysokos¢.

Ile cyfr w zapisie dziesietnym ma liczba cyfr liczby 1996'°%?

Roz16z liczbg 1185917 na czynniki pierwsze.

10) Na rysunku ponizej przedstawiono trapez réwnoramienny, w ktorym a = 83'/3°, oraz sposob, w

jaki z wielu takich kafelkow mozna zbudowa¢ gwiazdg. Z ilu trapezow sktada sig ta gwiazda?

fory (o) E
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