TEST WIADOMOSCI ,,TEORIA MIARY” — XXV Zimowa Szkola Matematyki Bardo Slaskie 2015
IMIE INAZWISKO: ... SZKOLA: ...

1. Podaj miar¢ wewnetrzna i zewnetrzna figury, ktora jest grzebieniem o wysokosci 1 wystawionym prostopadle nad zbiorem:

a) {1/n: neN} W= 2= D Z N
b) QN [0, 1] W= 2= i D Z N
c) R\Q N [0, 1] W= 2= D Zz N
d)R N0, 1] W= 2= D Zz N
e) Cantora W= L= D Z N
f) kwadratem jednostkowym W= ...l L= D Z N
g) kwadratem sito W= 2= D Z N

Zaznacz, ktore z nich wzgledem miary Jordana sa: D — miary dodatniej, Z — miary zerowej, N — niemierzalne.
2. Na jaka najmniejsza liczbg czg$ci nalezy rozciaé prostokat V10x6, aby mozna byto z nich ztozy¢ prostokat V1527 .........

3. Uzasadnij, ze graniastostup prosty siedmiokatny jest rownowazny przez rozcinanie z prostopadto$cianem.

4. Krzywa Jordana jest obrazem okregu przez przeksztatcenie ciagle, ktorego przeksztatcenie odwrotne tez jest ciagte. Ktore
sposrod podanych sa krzywymi Jordana?

a) elipsa TAK/ NIE c) granica Czech TAK/NIE e) cyfra 8 TAK / NIE
b) kwadrat TAK /NIE d) granica USA  TAK/NIE f) literaR TAK / NIE

5. Oto trzy kroki konstrukcji krzywej Hilberta z odcinka [0, 1] w kwadrat jednostkowy. Odpowiedz na pytania.
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a) Jaka jest dlugos¢ krzywej w czwartym Kroku? Lo

b) Jaka jest dtugoS¢ krzywej w N-tym KrOKU? .. . e e
Czy otrzymana w granicy krzywa Hilberta:

a) jest ciagtym obrazem odcinka? T/N c) jest krzywa? T/N e) skleja punkty odcinka? T/N
b) jest mierzalna w sensie Jordana? T/N d) ma wymiar 1? T/N d) ? wypetnienia kwadrat? T/N
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7. Oblicz objetos¢ barytki obrotowej, powstalej poprzez obrot
figury z rysunku wokot osi OX. Ramiona tej figury sa zawarte w
paraboli o réwnaniu y=-"/,x"+3.




8. Oblicz.

A Au(A B) = o, "

6) (A, C) = oo B

C) dH(B, C) e & A : p
9. Jaka jest orbita: — e — -
a) liczby 0,5 dla funkcji 2x(1-x)?

b) liczby V2 dla funkcji x>-1? C

11. Niech H(Z) = flil}gﬂ [Z]V JiL 5 [Z]. Dlajakich s atraktor Hy zawiera odcinek o koficach (0,0) i (1,0)? ...................

12.Niech H(Z) = JF [Z] W JZ [Z] U J5 [Z] Y J5 [Z], gdzie P1PP3P, jest rownolegtobokiem.
Dla jakich s traktor Hy jest rownolegtobokiem P,P,PsP,?

13. Podaj 5 wiasnosci, ktore musi posiada¢ kazda miara.

14.Z czego wynika istnienie zbiorow niemierzalnych wzgledem miary Lebesguea? .........c.oooviiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiieiieeans

15. Czy podane relacje sa relacjami rownowazno$ci na liczbach naturalnych?

a)XRy < 5/x-y T/N C)XRy< x<yT/N e) xRy x|y T/N

by xRy < x*=y* T/N d)xRy<4xi2ly TIN f) X Ry < x iy satej samej parzystosci T/N
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16. Niech operator markowski bedzie dany przez T = % % CPrzybliz TOL, 0). e,
33

17. Co to za liczby?

18. Oblicz.
_ _ log, 515 _
) logy 327 = ..o, C) 109351090527 = ...oeeviinninnn. €) 2772 =

D) 109 11525 = oovirieee dylog;1=.....cccenen.. f) log, 3-logz 4-1094 5-...-10g1516=...............



