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Zasada szufladkowa Dirichleta

50. Dany jest 120-kgt foremny wpisany w okrag o promieniu 1. Pewnych 61 wierz-
chotkéw tego 120-kata pomalowano na czerwono. Udowodnij. ze pewne dwa czerwone
punkty sg odlegte o 2.

51. Przy zalozeniach jak wyzej udowodnij, ze pewne dwa czerwone punkty sa odle-
gle o 1.

52. Przy zalozeniach jak wyzej udowodnij, ze pewne dwa czerwone punkty sa odle-
gle o V2.

53. Przy zalozeniach jak wyzej udowodnij, ze pewne trzy czerwone punkty wyznaczaja
trojkat prostokatny.

54. Dany jest 120-kgt foremny wpisany w okrag o promieniu 1. Pewnych 41 wierz-
chotkéw tego 120-kata pomalowano na czerwono. Udowodnij, ze pewne dwa czerwone

punkty sa odlegle o /3.

55. Dany jest 120-kat foremny wpisany w okrag o promieniu 1. Pewne 42 wierzchotki
tego 120-kata pomalowano na czerwono. Udowodnij, ze pewne trzy czerwone punkty
wyznaczaja trojkat majacy co najmniej jeden kat 60°.

56. Dany jest 120-kat foremny wpisany w okrag o promieniu 1. Pewnych 50 wierz-
chotkéw tego 120-kata pomalowano na czerwono. Udowodnij. ze pewne trzy czerwone
punkty wyznaczaja trojkat majacy co najmniej jeden kat 72°.

57. Dany jest 120-kgt foremny wpisany w okrag o promieniu 1. Pewnych 81 wierz-
chotkéw tego 120-kata pomalowano na czerwono. Udowodnij, ze pewne trzy czerwone
punkty wyznaczaja tréjkat réwnoboczny.

58. Dana jest liczba naturalna n > 1 oraz liczby catkowite dodatnie a4, as, as, ...a,4;.
Udowodnij istnienie takich liczb calkowitych dodatnich i+ j nie wigkszych od n+1,
ze liczba a; — a; jest podzielna przez n.

59. Dana jest liczba naturalna n > 1 oraz liczby catkowite dodatnie a,, as, as, ...as,+1.
Udowodnij istnienie takich réznych liczb catkowitych dodatnich z, j, k nie wiekszych
od 2n+1, ze liczba (a;— a.j)2 +(a;— ap)’ + (ap —a;)* jest podzielna przez n.

60. Pewnych 8 wierzcholtkéw 55-kata foremnego pomalowano na czerwono, a nastepnie
kazde dwa czerwone punkty polaczono odcinkiem. Udowodnij, ze pewne dwa narysowane
odcinki majg takg sama dlugosé.

61. Pewnych 11 wierzchotkéw 55-kata foremnego pomalowano na czerwono, a na-
stepnie kazde dwa czerwone punkty polaczono odcinkiem. Udowodnij, ze pewne trzy
narysowane odcinki maja taka sama dlugosc.

62. Wewngtrz kwadratu o boku 10 wybrano 101 punktéw. Udowodnij. ze pewne dwa
z tych punktéw sa odlegte o mniej niz 3/2.

63. Na plaszezyznie zaznaczono 5 punktéw kratowych. Udowodnij. ze mozna wybraé
takie dwa z nich, ze srodek odcinka, ktéry je taczy, jest punktem kratowym.

Punktem kratowym nazywamy punkt o obu wspoélrzednych calkowitych — na papierze
w kratke punktami kratowymi sa naroza kratek.
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